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 تعليΕΎϤ للϤترشح 
   عϮοϮϤال ϥϮϜيت Ϧيك مΪي Ϧبي ϱάالΔأربع  ΙاΛ في ΎϬϨبي ΎϤفي Δمستقل ϦريΎϤت

ΕΎϤالتعلي ϩάϬب ΔصΎخ ΎϬϨم ϰاأول ΕΎحϔص. 
  ϰكيرجϨم ϰلϋ ΔبΎا اإج ΔلΌأسΔيΎϨϋو Δϗد Ϧم Ϫتستحق ΎϤع بϮοϮϤل. 
 رΒلل ΔبلΎغير الق ΔΒسΎالح Δلϵل اΎϤستعΎح لك بϤيس Δمج. 
 ϰلϋ ΔبΎك اإجϨϜϤي  ،ϩرΎتΨت ϱάال ΐالترتي ϖوف ϦريΎϤالت ϦϜيم لϗليك في ترϋ Ϧيتعي

 .أجϮبتك، اϋتΎϤد ϔϧس ترϗيم التΎϤريϦ واأسΌلΔ الϮارد في الϮοϮϤع
 ط مقروءΨب ΔبΎتϜوال ΔϗرϮيم الΪتق Ϧحس ϰلϋ لϤليك العϋ غيΒϨي. 
 ال ΔليϤϋ لتيسير ΎϧΎϤο التحرير ϕأورا ΕΎحϔيم صϗتر Ϧحيحيستحسμت. 
 رϤبقلم أح ΔبΎتϜال ΐϨتج. 

  Ϧم ϖلتحقϜلجتك لΎمع  ΔϋΎϗ ΓدرΎل مغΒϗ عϮοϮϤال ϦريΎϤتϥΎاامتح. 
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 (ϧقطتϥΎ)  التϤريϦ اأول
 ΔديΪالع ΔالΪر الΒعتϧh  تغير الحقيقيϤللx  لΎجϤال ϰلϋ ΔعرفϤال 1;I    يلي ΎϤب                        :

     2

1

1 1

x
h x

x x x

    . 

57.5ヱ  . ϥأ Ϧم ϖتحق  :  2

2 2 1
;

1 1
x

x I h x
x x x

      . 

1725ヲ  .   ΏΎتج حسϨاست 3

2
h x dx  . 

 (ϧقطΔ 5) التϤريϦ الϧΎΜي

575

 ΔديΪالع ΔليΎتتϤر الΒعتϧ n n
u   يلي ΎϤب ΔعرفϤال   :

0

1

2

3 4
;

6
n

n
n

u

u
u n

u

    
 . 

ヱ  . ΐ1احسu  2وu . 
1ヲ  . ل . أϜل ϥلترجع أΎب Ϧبيn  Ϧ1:  مnu  . 

5 .5       Ώ 7يΑ ليةΎتتϤال ϥأ Ϧ n n
u  ةΑرΎمتق ΎϬϧتج أϨاستϭ ،قصيةΎϨ7ت

ン  . لϜضع لϧn  Ϧ4:  م
1

n
n

n

u
v

u
  . 

1nvاحسΐ  . أ     575   ΔالΪبnu Λ لϜل  ϥتج  أϨم استn  Ϧ1:  مnv  . 

5 5     Ώ .ل بيϜل ϥأ Ϧn  Ϧ4:   م
1

n
n

n

v
u

v
 . 

ΑيϦ أϥ الϤتتΎلية 7 ج     1 n n
v   ΎϬسΎدسية أسϨ7ه

2
q  ΐثم احسnv دالةΑ n 7  

 . nبΪالnu  ΔاستϨتج . د     575
5 25     ϩ . ΔيΎϬϨال ΐاحسlim nn

u . 

 (ϧقطΔ 5.5) التϤريϦ  الΎΜلث
 

 ΔديΪالع ΔالΪر الΒعتϧg   تغير الحقيقيϤللx  ϰلϋ ΔعرفϤال ;0I    يلي ΎϤب   :

   ln 1
1

x
x

x

e
g x e

e
    و ϦϜلي C يلΜϤتΎϬ  مψϨϤم ΪمΎي في معلم متعϧΎيΒϤال ; ;O i j . 

 . الجزء اأول

575ヱ  . ϥأ Ϧبي   :   
2

2; '
1

x

x

e
x I g x

e

   . 

1ヲ  . أ . ΐاحس 0g   و lim
x

g x 
575      Ώ .عο  ΔالΪال Εول تغيراΪجg . 
575ン  . ϥتج أϨاست   : 0 ; 0x g x    . 
175ヴ  . أ . ΐاحس "g x  لϜلx  ϦمI  تج تقعرϨم استΛ C . 
175     Ώ . ΐاحس ' 0g م أΛ  شئϧ C  (άأخϧ 4i j cm  و  0 0.2g .) 
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 الجزء الϧΎΜي 

  ΔديΪالع ΔالΪر الΒعتϧf  تغير الحقيقيϤللx  ϰلϋ ΔعرفϤالI  يلي ΎϤب  :   ln 1x

x

e
f x

e

. 

1ヱ   . عοϮبxt e  ϥأ Ϧبي lim 1
x

f x   . 

175ヲ  . أ . ΐاحس 'f x   لϜلx  ϦمI  ϥتج أϨواست :   
; ' x

g x
x I f x

e
  . 

175      Ώ 7ΐاحس 0f ϭ الدالة Εل تغيراϭضع جدf  ϥتج أϨثم است    : 0 ; ln 2 1x f x    

 (ϧقط 5.5) التϤريϦ الرابع
 

ϋلϰ كرتيϦ ل2U  ΎϤϬϧϮس ϋلϰ كرتيϦ لΎϤϬϧϮ أحϤر وΛاΙ كراΕ لΎϬϧϮ أبيξ ويحتϱϮ كي 1UيحتϱϮ كيس 
 .ϔϧترν أϥ كل الϜراΕ غير ΎϗبلΔ للتϤييز بΎللϤس. أبيξ وΛاΙ كراΕ لΎϬϧϮ أحϤر

  Ϧم Γكر ΐسحϧ1U و  Ϧم Γ2كرU . 
 ϦϜلي :A   ΙΪب"الحϮسحϤال ϥΎرتϜالϥϮس اللϔϧ Ϧم ϥΎت" 

        B   ΙΪالح" Ϧم ΔبϮسحϤال ΓرϜ1الU راءϤح" 

2ヱ  . ΐاحس p B  ϥأ Ϧوبي  12
25

p A  . 

175 ヲ  . Ϧم ΔبϮسحϤال ΓرϜال ϥأ ΎϤلϋ1U راϤ؟ ،ءح ϥϮس اللϔϧ Ϧم ϥΎبتϮسحϤال ϥΎرتϜال ϥϮϜت ϥل أΎϤاحت Ϯه Ύم 
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 الϤجϮϤع (ϥ 2) التϤريϦ اأول
1  . ϖ57.5 57.5 : التحق 
2 .  3 3

22

2
2ln 1

1
dx x

x
       :575 

1725 

   33 2
22 2

2 1
ln 1

1

x
dx x x

x x

          :575 

  3

2

12
ln

7
h x dx        :5725 

(ϯأخر ΔϤسلي Δل كل طريقΒتق)
  

  (ϥ  5) التϤريϦ الϧΎΜي
1  . 

1

5

4
u    2و

31

29
u    :5.25575 2و 

 1 1: الترجع  .أ.  2
2  .Ώ  ϕرϔال ΏΎحس

2

1

3 4

6
n n

n n
n

u u
u u

u
      :5725 

57.5 
  ΓرΎإش Δ1دراسn nu u   :5.25 
  ΏرΎالتق ΝΎتϨ5725 :است 
5 . أ .  3

1
1n

n

v
u

    : 5725 

575   ΝΎتϨ1: ااستnv  : 5725 
3  .Ώ  4

1
n

n
n

v
u

v

  : 5.5 
5.5 

3  . Ν.  nv   ΔسيΪϨ7 ؛     575: ه
6

2

n

nv       :5.5  
1 

7 د.  3
6 4

2

7
6 1

2

n

n nu

         
  : 575 

575 
lim هـ.  3 1nu   : 5.25 5.25 
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 (ϥ 575) التϤريϦ الΎΜلث

 

 الϤجϮϤع الجزء اأول
1  . 575 575 
  .أ .  2  1

0 ln 2
2

g    :5725 ؛                      lim 0g x    :57.5  1 
2  .Ώ   

0 x  
 - 'g x  :575 

5 
 

1
ln 2

2
  

 g x  

 575 
3  .  ϥول أΪالج Ϧتج مϨستϧ : 0 ; 0x g x    :575 575 
 .أ .  4   

2

3

2
"

1

x

x

e
g x

e

   :57.5     ؛ 0 ; " 0x g x      :5725 

 575: استϨتΝΎ التقعر  175
4  .Ώ   1

' 0
4

g
   :575 ءΎشϧ؛ إ C  :1  175 
  الجزء الϧΎΜي

ϧxtضع  .  1 e  ϥΫ؛ إ   
0

ln 1
lim lim 1

x t

t
f x

t 
  : 1  1 

 .أ .  2
    ln 11

'
1

x

x x

e
f x

e e

    :1 

175  ΝΎتϨاست   
; '

x

g x
x I f x

e
    :575  

2  .Ώ  0 ln 2f    :5725   

175 

0 x  
 - 'f x  :575 

1 
 

ln 2  

 f x  

 
  ϥأ ΝΎتϨاست ln 2 1f x  :57.5  

 
 

 (ϥ 375) التϤريϦ الرابع
 

1  .   2

5
p B    :1  و  12

25
p A   :1  2 

2 .     B

p A B
p A

p B

   :5725  و  6

25
p A B    :5..5 ؛  3

5Bp A    :5.5 

175  (Ϯل كل خطΒتقϯأخر ΔϤسلي Εا) 
 


