
4    
1
  

 

ゅنゅواامتح ュويボتヤوالتوجيهالمركز الوطني ل れ 

 اامتحاラ الوطني الヨوحد للبムالوريا
 2015 لدورة العاديةا  

-  ネヲضヲヨال -  
 NS 24 

ريゅضيれゅال  

 るالشعب ュوヤع  るضيゅو  (  أ ) الري ( ゆ) 

المゅدة
 

るأو الشعب ポヤالمس 

 مدة اإنجゅز

 المعゅمل

4 

9 

 لصفحるا

 

 

        

    

  
  

 

 

 

 

 

 

 

 هي أ ネヲضヲヨال コمدة إنجا れربع  ساعا.   من ネヲضヲヨال ラヲムارين يتヨسة تヨا خヰا بينヨمستقلة في.  ترشحヨيرغب فيه ال ヵグارين  حسب الترتيب الヨالت コن إنجاムヨي. 

 

                              

 (ラ 3......................).التヨرين اأوメ يتعلق باأعداد العقدية -                               

                               - れاني يتعلق بالحسابياんرين الヨالت(............................3 ラ) 

 (ラ 4......................)التヨرين الんالث يتعلق بالらنياれ الجらرية -                               

 (ラ 5.6...............................)تヨرين الرابع يتعلق بالتحليلال -                               

 (ラ 3.6............................)التヨرين الガامس يتعلق بالتحليل  -       

         

 

 كيفヨا كاラ نوعヰا  ا يسヨح باستعヨاメ اآلة الحاسبة

 يسヨح  باستعヨاメ اللوラ اأحヨر بورقة التحريرا 
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 (نقط 3)  :ヨرين اأメヱالت 
): الヨعادلة التالية £نعتらر في الヨجヲヨعة  -1  ) ( )2 5 3 4 4 3 0E : z i z i- + + + =  

)تحقق أラ ( أ     6..5 )
2

3 3i-  عادلةヨال ゴيヨم ヲه( )E  

5.6    ゆ)  حددa  وb  عادلةヨحلي ال( )E  (ラا أヨعل :  bخ ، ) 

5..6    ァ )ラتحقق أ  :( )1 3b i a= -         

 .مらاشرالヨستンヲ العقدヵ منسゆヲ إلヴ معلم متعامد و مヨنヌم و   -. 
  bالنقطة التي لحقヰا  Bو aالنقطة التي لحقヰا  A لتムن     

コاويته  و Aبالدوراラ الヵグ مركO ロゴصヲرة النقطة  1Bلحق النقطة  1bحدد العدد العقدヵ ( أ    5.6
2

p
   

5.6   ゆ)  ラبين أB رةヲ1 هي صB   ロゴمرك ヵグبالتحاكي الA   تهら3و نس        

5.6   ァ )ラتحقق أ :  2
6

b
arg

b a

       

  Aو Oتガالف و  OABالدائرة الヨحيطة بالんヨلث  ، تنتヨي إلc  ヴلحقヰا  ، نقطة ムCن تل (د     5.6

        ヵدة للعدد العقدヨحدد ع   
c

c a-
  

 (نقط 3) :التヨرين الثاني 

]:  بحيث انسらي اصحيح اعدد xليムن    ]1439 1436 2015x   ؛

5..6 1- ラا أヨ1436: عل 1051 2015 749 1´ - ´ = ،  ラاأوليا 2015و 1436بين أヨヰا بينヨفي ラ.       

  2015و xقاسヨا مشتركا للعددين  dليムن  -. 

 1436يقسم  dبين أラ  (أ    5.6

5.6   ゆ ) ラاستنتج أx اأوليا 2015وヨヰا بينヨفي ラ  . 

  : باستعヨاメ مらرهنة فيرما بين أラ( أ -3 6..5 1440 1 5x    و 1440 1 13x     و 1440 1 31x 
 
 

                                                       (ラ2015: احظ أ 5 13 31. .= ) 

5.6    ゆ) بين ラأ  : 1440 1 65x    ラثم استنتج أ :  1440 1 2015x  

5.6 4-  ラبين أ  :[ ]1051 2015x    ؛

 (نقط 4):التヨرين الثالث 

 

 ラكر أグن( )( )2 , ,M + حلقة واحدية وحدتヰا  ،´
1 0

0 1
I

⌒ =ç÷و ÷ç ÷ç ÷è ∂
أラ و     , ادليةらمرة تコ. 

):  نضع xلムل عدد حقيقي  )
1

2 1 2

x x
M x

x x
⌒ -و ÷ç= ÷ç ÷ç ÷- +è ∂

)و نعتらر الヨجヲヨعة          ){ }E M x / x= خ ،                
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)  :يليالヨعرف بヨا  Tالداخليبقانラヲ التركيب  Eنゴود   ) ( ) ( )1M x M y M x yT = + +   ( )( )2x,y" خ ،  

):   بヨا يلي  الヨعرف Eنحヲ  ،التطらيق من jليムن  -1 ) ( )1x M xj = -     ( )x" خ ،  

)من تشاكل  jبين أラ  (أ     5.6 ),+،  ヲنح( )E,T 

5.6     ゆ)  ラبين أ( )E,T ادليةらمرة تコ     . 

) :بين أラ( أ  -. 5.6 ) ( ) ( )M x M y M x y xy´ = + +    ( )( )2x,y" خ ،   

5.6      ゆ) ラاستنتج أ E ء مستقر منゴج( )( )2 ,M ´،  ラو أ ラヲالقان"  " ادلي فيらتE     

5.6     ァ)   ラبين أ ラヲالقان"  " ラヲة للقانらيعي بالنسコヲت"T " فيE . 

) تحقق أラ  ( د      5.6 )1M )هヲ العنصر الヨحايد في  - )E,T    ラو أI  حايد فيヨالعنصر ال ヲه( )E,́   . 

}: أラ تحقق( أ -3 6..5 }( ) ( )1
1

x
x M x M I

x
⌒ -و ÷ç" خ - - ´ =÷ç ÷çè ∂+

،    

5..6     ゆ )بين  ラأ( )E, ,T  .جسم تらادلي ´

  
 (نقط 5.6) :التヨرين الرابع

 メヱن   : الجزء اأムلتf  メجاヨال ヴعرفة علヨالدالة العددية ال 0, ا يليヨب : 

                                     0 0f    و    
  

   21f x x ln x   ラا كاク0 إx 

ليムن   C  لんヨヨال ヴنحنヨللدالة الfفي ヴإل ゆヲنسヨال ンヲستヨم  الヌنヨمعلم متعامد و م( )O,i, j
r r

 . 

:   أحسب  -1 5.6 lim
x

f x  و
 

lim
x

f x

x  メيانيا  ثم أوらا مヰحصل عليヨالنتيجة ال. 

  0متصلة علヴ اليヨين في  fبين أラ الدالة ( أ -. 6..5

5.6    ゆ ) أحسب
 

0
lim
x

f x

x    يانياらم メا  ثم أوヰحصل عليヨالنتيجة ال. 

5.6     ァ)  أحسب 'f x   0من أجلx   الدالة ラثم استنتج أf  メجاヨال ヴايدية قطعا علゴت 0,   
بين أラ الヨنحنヴ ( أ -3 6..5 C  ل نقطة انعطافらيقI  اヰلヲ1أفصe . 
5..6    ゆ )ヴنحنヨي للらضع النسヲال サأدر C ة  لらمعادلتهبالنس ヵグستقيم الヨل  :  y x 

5.6    ァ ) ヴنحنヨأنشئ ال C  .  (グ1:  نأخ 0 4e . ) 
 

 
)نعتらر الヨتتالية العددية :   الجزء الثاني )

0n n
u

1  : الヨعرفة بヨا يلي ³
0u e-=   و( )1n nu f u+ =  ( )n" خ ¥ 

5.6 1- ラ1:   بين بالترجع أ 1ne u- £ <   ( )n" خ ¥   

)بين أラ الヨتتالية -. 5.6 )
0n n

u
  .ةتゴايدية قطعا ثم استنتج أنヰا متقارب ³

lim: نضع -3  nn
u l    

1: بين أラ( أ    6..5 1e l   

5.6   ゆ ) ةヨحدد قيl   
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 انتヰى      

الدالة العددية الヨعرفة علヴ الヨجاF  メلتムن :   الجزء الثالث  0, ا يلヨيب    :   
1

x
F x f t dt   

2: بين أラ الدالة( أ -1 6..5 21 1

4 2
H : x x x ln x- +a دالة أصلية للدالة :h : x xlnxa  メجاヨال ヴعل] [0,+ ¥  

5.6    ゆ  )ラبين أ : ( ) ( ) ( )
2

2 2

1 12

x xx
t ln t dt ln x t ln t dt= - ٍ  ٍ   0x  

5,6    ァ )ラاستنتج أ  : ( ) ( ) ( )
2 2 2

23 3

4 4 2 2

x x x
F x ln x ln x= - + - +       0x   

متصلة  علヴ الヨجاF  メبين أラ الدالة ( أ -. 6..5 0,    

5.6    ゆ)  أحسب 
0x

lim F x  ةヨامل   ثم استنتج قيムالت 1

0
f x dx 

 (نقط 120:)التمرين الخゅمس 

الヨعرفة علヴ الヨجاg  メنعتらر الدالة    0, ا يليヨب  :  0 2g ln     و   2 tx

x

e
g x dt

t

   ラا كاク0إx   

:  بين أラ ( أ -1 5.6     20 2 x t xx t x, x e e e         

5.6    ゆ )ラبين أ      :   20 2 2x xx e ln g x e ln     

5..6    ァ )الدالة ラاستنتج أ g  ين فيヨالي ヴ0متصلة عل .  

شتقا  علヴ الヨجاメ قابلة لا gبين أラ الدالة -. 6..5 0,  ثم أحسب g' x  0من أجلx    

: بين أラ ( أ -3 5.6  1
0 1

t
te

t e
t

             (يةヰنتヨال れايداゴرهنة التらم メاヨنك استعムヨي ) 

5.6    ゆ  ) ラبين أ  :    22
0 1

x xg x ln e e
x

x x

         

5.6    ァ )الدالة استنتج ラأg ين فيヨالي ヴ0قابلة لاشتقا  عل . 
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 سュヤ التنボيط عنゅصر اإجゅبる التمرين اأول

ヱ- أ)   ベ52.0 التحق 

   ゆ)  ىヤ4:    نحصل عb                  ヱ1 3a i  520 

 52.0 التحقベ (ج   

: نحصل عヤى (أ -2    1 1 1 3 1b a i i i          
520 

  ゆ) ベمن أن التحق   : 1b a 3 b a    520 

 (ج   
62:  نحصل عヤى 

3

ib
e

b a

p

=
-

 إذن        2
6

b
arg

b a

      
520 

 (د   
 اذن  متداヱرة   O  ヱA ヱB  ヱCالنقط 

c b

c a b a
¸ خ

- -
ヱ نحصل  ،

]عヤى ]
6

c
arg

c a

p
p⌒ ç÷و ç÷؛ ÷çè ∂-

  

] :ن في حゅلる تヱصل التヤميذ إلى النتيجる  52.0تمنح  ]2
6

c
arg

c a

p
p⌒ ç÷و ç÷؛ ÷çè ∂-

 

520 

 سュヤ التنボيط عنゅصر اإجゅبる التمرين الثゅني

ヱ - ヱزヱب るمبرهن るمن الماحظ ゅطريقانطاق るأي ヱأخرىأ るصحيح る 52.0 

 520  (أ -2

   ゆ) جゅ520 ااستنت 

ン- أ)   れثاث مرا ゅفيرم るمبرهن ベتمنح  تطبي ヱ52.0 ن عنベ52.0 كل تطبي 

   ゆ) 0ヱ31 ゅمヰبين ゅليين فيمヱ520  52.0....................... أ 
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50ヱ13 ゅمヰبين ゅليين فيمヱ52.0....................... أ 

]   :تヱظيف العاقتين- 4 ]1439 1436 2015x ヱ1436       ؛ 1051 2015 749 1´ - ´ =               520 

 سュヤ التنボيط عنゅصر اإجゅبる التمرين الثゅلث

ヱ- كل (أゅ520 ن520..............................................التش 

  ゆ) ( ) Ej =، .......................................52.0  

 52.0................................صヱرة زمرة تبゅدليる بتشゅكل

520 

 520 المتسヱゅيる (أ -2

   ゆ) جゅ52.0.................................................ااستنت  

るدليゅ52.0...................................................التب 

520 

 520 يるالتヱزيع (ج   

) (د    )1M  ن52.0............................................ هヱ العنصر المحゅيد -

I يدゅالعنصر المح ヱن52.0........................................................ه 

520 

ン- أ) るيヱゅ52.0 المتس 

    ゆ) ال استنتぼج من  السゅ1- أن كل عنصر من ( أE  لفゅيخ( )1M   52.0......يقبل ممゅثل  -

 れゅصيゅقي الخゅ520.....................................................ب  

52.0 

 سュヤ التنボيط عنゅصر اإجゅبる التمرين الرابع

 نゆゅ...............................................52.0 النゅヰيتينحس- ヱ الجزء اأول

 ن52.0..............................................التヱほيل المبيゅني

520 

 52.0  (أ -2

   ゆ) るيゅヰالن ゆゅن52.0............................................ حس 

 ن52.0............................................ التヱほيل المبيゅني

520 

 ن52.0........................................ حسゆゅ المشتقる (ج   

るبゅن52.0..................................................... الرت 

520 

ン-ف (أゅاإنعط る52.0 نقط 

  ゆ)  52.0 
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 520 إعتبゅر نقطる اإنعطゅف ヱ الヘرع الا نゅヰئي ヱ نصف الممゅسيتュ اأخذ بعين ا (ج   

 ヱ - 520 الجزء الثゅني

2 -るبゅن52.0......................................................الرت 

ゆرゅن52.0................................................... التق 

520 

ン- 52.0  (أ 

   ゆ) 1l  520 

 52.0  (أ -ヱ الجزء الثゅلث

   ゆ)  520 

 520  (ج   

 52.0  (أ -2

  ゆ)  
0

3

4x
lim F x  ..........................52.0ن 

     1

0 0

3
0

4     x
f x dx F lim F x.............................52.0ن 

 るأن الدالF ヤى اليمين في متصヤع る0  

520 

 سلم التنقيط عناصر اإجابة التヨرين الخامس

ヱ- 5.0  (أ 

    ゆ)  5.0 

 5.20  (ج    

 5.20ラ............................................قابلية اإشتقاق- 2

  2x xe e
g' x

x

 ...............................5.0ラ 

5..0 

ン- أ)  れبيق مبرهنة التزايداトت

الヨنتヰية     t
se 1

t 0 s 0, t : e
t

        

 كヨا تقبل أية طريقة صحيحة أخرse ンثم تأطير  

5.0 
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     ゆ)  メيف نتيجة السؤاドتوン-5.0 (أ 

 (ج     
 

2

0
1

x x

x

e e
lim

x+

- -

®

-
= -..........................................................5.20 

    
   

x 0

g x g 0
lim 1

x
   ヱ يل النتيجةヱ5.20................................تأ 

5.0 

 


