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  ℝالترتيب في المجموعة 

  

ℝ  ا�ر�ب 
	 ا����و�� 
  

  �دد�ن ������ن  bو  �a��ن 

ب : و  bأ��ر �ن أو ���وي  ��aول إن ��a b≤  0إذا ��نa b− ≤  

 

  

 ا�ر�ب و ا�!� ��ت
  

�ن  �a  وb  وc  وd .������ أ�دادا  

aإذا ��ن  • b≤  ن#
a c b c+ ≤ + 

aإذا ��ن  • b≤  وc d≤   ن#
a c b d+ ≤ + 

aإذا ��ن  • b≤  0وc 
#ن  ≤ac bc≤ 

aإذا ��ن  • b≤  0وc 
#ن  ≥ac bc≥ 

acإذا ��ن  • bc≤  0وc 
#ن  <a b≤ 

acإذا ��ن  • bc≤  0وc 
#ن  >a b≥ 

0إذا ��ن  • a b≤ 0و  ≥ c d≤ 
#ن  ≥ac bd≤  
  

  �دد�ن ������ن. bو  �a��ن 

• 0 a b< ≤  	�!
1 1

0
b a

< ≤ 

• 0a b≤ <  	�!
1 1

0
b a

≤ <  

 

  

 ا����� ا��ط ��
  

�ول ��ط�  �x ) ��ور ���ظم ، 
  Mھو أ

  xو �ر�ز �,� ب :  Mھ	 ا����
� ا�+�� � *�ن أ�ل ا��! م و ا���ط�  xا����� ا��ط �� ل 

OMو �د��� :  x=  ث��O ل ا��! م�   ھو أ

 

  
 ا����
� *�ن �دد�ن ������ن

  
�و�	 ��ط�ن  bو  aإذا ��ن 
  Bو Aھ	 ا����
� *�ن  bو  �a ) ��ور ���ظم ، 
#ن ا����
� *�ن  Bو  �A ) ا�وا�	 أ

ABو �د��� :  b a= −  
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���ت ا����� ا��ط ���/ 

  


ن ��x  وy : ���دد�ن ������ن ، �د�    

x y y x− = −  x y x y+ ≤ +  

xy x y=  x y x y− ≥ −  

( )0
xx

y
y y

≠ =  

  

x y=  ���x y=  أوx y= −  

  
 

  

 ا����0ت
  


ن ��a  وb  دد�ن ������ن ���ث�a b≤  

  
��ق  ���xو�� ا�1داد ا�������  	  ا�ر��ز  ا�

a x b≤ ≤  [ ],a b  

a x b≤ <  [ [,a b  

a x b< ≤  ] ],a b  

a x b< <  ] [,a b  

x a≤  ] ],a−∞  

x a<  ] [,a−∞  

x b≥  [ [,b +∞  

x b>  ] [,b +∞  

x ∈ℝ  ] [,−∞ +∞  
  
  

 ا����0ت و ا����� ا��ط ��
  

x ���ن ∈ℝ  0وr > 

  
!��ل ا����� ا��ط ����* �*�!��ل ا����0ت  ا����* �*�  ا��

x r≤  [ ],x r r∈ −  

x r≥  ] ] [ [, ,x r r∈ −∞ − ∪ +∞  

x a r− ≤  [ ],x a r a r∈ − +  

x a r− ≥  ] ] [ [, ,x a r a r∈ −∞ − ∪ + +∞  

x r<  ] [,x r r∈ −  

x r>  ] [ ] [, ,x r r∈ −∞ − ∪ +∞  

x a r− <  ] [,x a r a r∈ − +  
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x a r− >  ] [ ] [, ,x a r a r∈ −∞ − ∪ + +∞  
  
  

  ا�3ط�ر
  

�aدد�ن ������ن *��ث  bو  �a��ن  b<  
  �ل �+�و� �ن ا��+�و�ت ا��زدو�� :

a x b< aو  > x b< aو  ≥ x b≤ aو  > x b≤ 3ط�را � !دد  ≥ (��x  4!�b a−  

 

  

 ا�3ط�ر و ا�!� ��ت
  

aإذا ��ن  x b≤ cو  ≥ y d≤ 3ط�ر�ن � !دد�ن  ≥x وy 	وا�  .� ) ا�


#ن 
a c x y b d

a d x y b c

+ ≤ + ≤ +
 − ≤ − ≤ −

�ط�ران ���دد�ن  x y+  وx y−.  

  
�ن �a  وb  وc  وd . �*أ�دادا ������ �و�  

aإذا ��ن  x b≤ cو  ≥ y d≤ 3ط�ر�ن � !دد�ن  ≥x وy  	وا�  � ) ا�


#ن ac xy bd≤   xyھو 3ط�ر � !دد  ≥

  

�ن �a  وb  وc  وd . �!أ�دادا ������ �و�*� 5ط  

aإذا ��ن  x b≤ cو  ≥ y d≤ 3ط�ر�ن � !دد�ن  ≥x وy 	وا�  � ) ا�


#ن : 
1 1 1

d y c
≤ و  ≥

a x b

d y c
≤ ھ�� 3ط�ران � !دد�ن  ≥

1

y
و  

x

y
  

  

 ا��ر�*�ت
  

�a��ن  x b< aأو  > x b< aأو  ≥ x b≤ aأو  > x b≤ 3ط�را � !دد  ≥x  4!�b a−  

�ر�*� � !دد  aا�!دد  � (���x  (إ�b a−  ر�ط+* 

�ر�*� � !دد  bا�!دد  � (���x  (إ�b a− راط
#*  
  

 5��� ��ر*�
  

  .�ددا ������ �و�*� 5ط!� �rددا ������ و  �x��ن 

x���ق إ�دى ا�!56�ن  �aل �دد ����	  a r− xأو  ≥ a r−   r*��دx  �5���) 5��� ��ر*� � !دد  >

  
 ا��ر�*�ت ا�!8ر��

  

)�ددا ������ *��ث :  �x��ن  )10 1 10
p p

N x N
− −× ≤ < + ×   9� )p ∈ℕ  وN ∈ℤ (  

10ا�!دد  �
p

N
10إ�)  x���) ا��ر�ب ا�!8ري � !دد  ×−

p− ر�ط+* 

)ا�!دد  � )1 10
p

N
−+ 10إ�)  x���) ا��ر�ب ا�!8ري � !دد  ×

p− *راط
#  
  
  




